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DIVISIBILIDAD I 


1 qu Е 
E „2 = 
3|4-3 -12|6-3 — 18 
4|4-4-16|6-4 —24 
5|4-5=20|6-5=: 
64-6 = 24[6-6 =: 
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DIVISIBILIDAD 


DEFINICIÓN : 


ES PARTE DE LA TEORÍA DE NÚMEROS , QUE CONSISTE EN AVERIGUAR SI UN 
NÚMERO ES DIVISIBLE POR OTRO , SIN NECESIDAD DE REALIZAR LA 
OPERACIÓN DE LA DIVISIÓN. 


A) NÚMEROS DIVISIBLES ENTRE SÍ: CUANDO LA DIVISIÓN ES EXACTA. 


EJEMPLO: 
DIREMOS: 


2117 21 _ ESDIVISIBLE POR 7 


03 2321=7(3) 


7 | ESUNDIVISORDE 21 


21 ESUN MÚLTIPLO DE 7 
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NOTACIÓN : 


OBSERVACIÓN UN NUMERO PUEDER SER MÚLTIPLO DE UNO O MÁS NÚMEROS. 


EJEMPLO: 


O 


0 
N= MCM(a;b ` E TA 
(a;b `) ‚ Pa N = MCM(4; 6) 


JA ° 


O 


O 
6 N = 12 
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DIVISOR: NÚMEROS QUE DIVIDEN A OTRO DE FORMA EXACTA 


6: 1;2;3;6 12:1;2;3:4;6;12 
DIVISORES EN 7+ DIVISORES EN 7+ 


> TODO NÚMERO Z* DIVISIBLE POR SI MISMO Y TAMBIÉN POR LA UNIDAD. 


> LA CANTIDAD DE DIVISORES EN Z* SON LIMITADOS (FINITO) 


ы 

>, 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


MÚLTIPLO : 


—4 ; —8 ; —12 ; —16 ; —20 ; ... 
0 : 
4:8;12:16;20 : ... 


4 = 4K 


(KE 7) 


> EL CERO ES MÚLTIPLO DE TODO NUMERO Zt. 


> LA CANTIDAD DE MULTIPLOS SON ILIMITADOS (INFINITO) . 
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B) REPRESENTACIÓN DE LOS NO MULTIPLOS : CUANDO LA DIVISIÓN ES INEXACTA. 


Por defecto 


3118 
7 3 


Por exceso 


ЛИ 
1 4 


Por el algoritmos de la división: 


31=8x3 + 7 


EJEMPLOS : 


o 
М=7+ 2 


31=8x4- 1 


RECUERDA: R¿+R¿=d 


—> M-7-5 


N=13-9 LEM N=13+4 
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OBSERVACIÓN: 


о 


N - МСМ (а; Ь )+r 


TAMBIÉN : 


AN and 


a 
no TETT 52,73 
Sí: abedín, —N= n" + ed, 
o 3 — 
N = n” + bed.) 


тА 


EJEMPLO: 


O O 


4 + 2 N = MCM(4; 6) + 2 


O 


7.642 N=12+2 


EJEMPLO: 


1001011, | , 2+1, 
1411,64 ES 


О O 
8+011,=8+3 
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PRINCIPIOS 


OBSERVACIÓN DEL 
PRODUCTO: 


O 
T —— 


0 о 
п+п 


(n+a).(n+b).(n+c) =n+abc 
- EU EJEMPLO: 
7 7 


(5+4). (5 +3). (5+2) 


O O _ O о 
k(n) = п; (kez) | > 3.(85) = 105 5 + 4.3.2 < 5 + 24 
5 


š O 0 
5+20+4= 5 +4 
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O O A а 
(п)к= т; ez) | — (8) = 81 (5)*= 125 
3 3 5 B 


DE LO ANTERIOR EJEMPLOS: 


o o А 2003 _ y 2003 _ y 
POR DEFECTO | (п + г) = п + г; КЄ "(18 +1) | mb 21941 
* (2-1 2241? 2241 
0 | " А 
nef skespa | — «(2 виа gn 


n - sikesimpar| , (1993+2)2=1993+4 


РОК ЕХСЕЅО 
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TEOREMA DE ARQUÍMEDES 


o 
S: Ax Ben 
L... l 


Donde “A” y “n” no tiene divisores en común, 


0 
entonces; B=n 


"8; 9х№=7 2 N=? ‘Si: 8xMz12 э 2хМ=$эМ=$ 
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¿Cuántos números de tres cifras son divisibles por 


3 0 por 5, pero no por 4? 
A) 315 B) 415 C) 351 
D) 372 E) N. A. 


Е 305 y ap 4 = 315 


EJERCICIOS 


En un congreso participaron 600 personas. De los 
asistentes varones, se ha podido observar que los 
3/7 eran abogados, los 4/9 eran médicos y los 2/5 
eran economistas. ¿Cuántas damas asistieron al 
congreso? 


A) 265 B) 275 C) 285 
D) 295 E) 305 


y V+m 600 


. 3 v э 
š t 


q 


. iv 5 M a 
Br 


-2N 2E 


5 


а 


HN = Mer (3.9.5) = rs 


7-1). 985 


Lig Ло slo 


315 
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bed - 4 
o uc 


— À 0 -— " ab + cd = 11 
Si se tiene que abcd = 11, además: ab = 3(с0 - 2) Б; o. 
¿Cuántos valores puede tomar: (ab + cd)? 3 cá -6+ cd = 4 
sy ( "có - 4+6 + 22 
A) 1 B) 2 0)3 5 z 2 
cd: M+? 
0) 4 E)5 | + 
18 
4 
за  - 345 


A 


> 
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y 400< N < 500 


Ө a] Я 


„26+3 [ 1443 +37 

U hia edi Ns 

na compañía editora, mandó empacar un lote de p 13 
libros. Si lo hacen de 4 en 4, de 6 en 6 de 8 en 8, bu a 
siempre sobran 3, por lo que deciden empacarlo 15475 
de 15 en 15, así no sobra ninguno. Si el número de o 
libros pasa de 400 y no llega a 500, ¿cuántos libros М = mem 124.15) #35 
se mandó empacar? a ° 
A) 308 B) 435 C) 035 N= 410 415 . 20.3415 
D): 466 E) 672 


M = 3435 


> 
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Ө dbc abc 


une S 


Un número N de la forma N = abcabc, a # 0, es siem- 4900 abc + abc 
pre divisible por: 
A) 3; 5 В) 7; 9; 11 C)7; 11; 13 1904 abc 


0) 7; 17; 19 E)9; 11; 19 


4. 11. 13 


` 


magos EJERCICIOS 


Ө 3012, a 117 x 2135 


(+0) (+7) (46 +5) 
¿En que cifra termina “N” al expresarlo en base 8 ) 
N=8212,,x412,, X2135,y б 
AO Bi? 04 06 ЕТ (9+6)(8+2)(845) 


Š O 
орбо > 844 


EJERCICIOS 


5) 1 "Ins 3]o,5 


o аттес 


“1 (18 + 2,50 +05C = $o 
Con $50 se compraron 20 estampillas, cuyos pre- 894 Sh jc = 400 


cios por unidad son $4; $2,5 y $0,5. De cada clase 


se compraron cantidades diferentes. ¿Cuántas es- * @а+5Ь+с+ be [a 
tampillas de $2,5 se compraron? + A+btC=-2 
A) 7 B)9 C) 11 
D) 13 E) 15 uen - 80 
u 13 Y 


à b x 


EJERCICIOS 


15.23. 33,.... 1000< 41k43 «3851 
bu ме 3 < 
m. de 83. < k < 623 
¿Cuántos números de 4 cifras de la progresión 03,...$ Зр+з € зз 
aritmética: 15; 27; 39;... son de la forma: 7 + 4 ? A, = 12k42 
A) 102 В) 103 C) 104 o 12.13.74, ... . 118 
D) 105 E) 107 1243 = AF наь A 
Mk -344435 101 #5 


741. a 
k- 343 


EJERCICIOS 


Un número M = 23 + 8 se divide entre N = 23 + 6 


y se obtiene un cociente de tres cifras С = 13+6 
y un resto R = 5. ¿Cuántos valores posibles puede 
tomar el cociente? 


AJO B) 1 C)2 
D)3 E) 4 


° 
1346 | 23 t G 


5 C 


e (7348) = (2246) C +5 
1313 = 234 6C 
| бс 21343 + 67 
© ( C = 93 +11 


Ə 
12 + 42 + ЧЕ 
“ы 43 + @ + 52 


o D 
C = "ерп (23,43) +58 = 191 458 
351. 656; 455 
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Sabiendo que: 
abc” = 9 + 7; аро = 9 + 7; abc’ = 9 + 4 
¿Cuál será el resto de dividir abc "por 9? 


A)184  C)7  D)5  E)6 


abc a 


dbc . Atr 
- 1003 . bb c 
abc . abc | abc 


(4243) . (6m. (44 4) 
(a c1) 083) (834) 
(343) (Say 1940 

q+ 196 = tr 

Bag sue 
r-t 
1 
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Dada la siguiente sucesión: 24, 48, 72, 96; ... 
¿Cuántos números de 4 cifras son divisibles entre 


15? 
A) 72 B) 73 C)74 
D) 75 E) 76 


24. ^8 1. 


dy = lik - 15 


© 


4000 «€ 714k 
ч... <k 


( 45, 50.55. Со, 


_ Qs - 45 
Ht- UE 


qe... 


153 


4 
a 
s 
e 
3 


x^ 


* 

= 
= 
= 


qa 


< 4 
< u46,.. 


34153 
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8(112124..4 ab) + 3 ab 


Ө A 


y)  Bb(abH)4 zab: 3+2 


Encontrar el menor valor posible de “a + b", sa- 7 

biendo que: а. " 

(8X1 +3)+ (8X 2+3)+ (8X 3+ 3) t. + | ab 27: : 744 

(8x ab + 3)= 7 + 2 ^7 ° 

А2 вї оз 04 B5 ab = 3+5 

аһ ә 342 46 х 
o 

ab > 3-2 gY 


` 


onions EJERCICIOS 


Si se sabe que la suma de 60 números enteros 
consecutivos es 7. Determinar el residuo de dividir 
la suma de los 30 primeros números entre 7. 

AI B? 04 D4 E65 


> 


S m EJERCICIOS 


Roberto colecciona CD y cintas de video cuyo 


precio es S/. 8 y S/, 6 cada uno, respectivamente. Si 
ayer compró éstos artículos y pagó en total §/. 200, 
¿de cuántas formas pudo haber hecho la compra? 
A9 BiG (O рв 85 
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Tag EJERCICIOS 


¿Cuál es el menor número de cuatro cifras que 
termina en 9; sabiendo que cuando se le divide 
entre 8 y 12 deja en cada caso un residuo que es 
el mayor posible? 

A) 1 029 B) 1 059 C) 1079 

D) 1 099 E) 1 229 


` 


magos EJERCICIOS 


Si: A=342% ; B=723% ; C-1024"" 


Calcular el residuo al dividir A x B X C entre ő 
А0 Bi 02 D3 EM 


EJERCICIOS 


¿Cuántos numerales de d cifras son múltiplos de 2 
pero no de 3, ni de 6? 
A45) BJ200 C)20 D) S26 E) 400 
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S m EJERCICIOS 


Se dispone de S/.100 para comprar 40 sellos de 
S/.1; S/.4 y 5/.12 la unidad. ¿Cuántos sellos de 
cada uno de estos precios deben comprarse? 


A)28:9:3 — B)20 128 С) 20; 11; 9 
D)28:8:4 Е) 18: 16; 6 
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La expresión (ab; - ba; ) siempre es divisible por: 


A)9y 10 B)8 y9 C) 8 y 15 
D)6 y 10 E) 3 y 16 


eT Eom EJERCICIOS 


Hallar el menor nümero de 3 cifras que dividido por 
once da residuo 8 y dividido por 7 da residuo 3. Dar 
como respuesta el producto de sus cifras. 

A) 72 B) 54 C) 36 

D) 18 E) 90 


> FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


